
No.1 

Tentukan penyelesaian dari ݕᇱᇱ െ ݕ4 ൌ ݁ଶ௫ dengan metode variasi parameter 

Jawab :  

Dengan persamaan pelengkap kita peroleh solusi 

௛ݕ ൌ ଵ݁ଶ௫ܥ ൅  ଶ݁ିଶ௫ܥ

Metode variasi parameter menyatakan 

௣ݕ ൌ ሻݔଵሺݑሻݔଵሺݒ ൅  ሻݔଶሺݑሻݔଶሺݒ

Dapat diperoleh dengan menyelesaikan  
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No.2 

Tentukan solusi dari ݕᇱᇱ െ ᇱݕ2 െ ݕ ൌ 0 yang memenuhi ݕሺ0ሻ ൌ 0 dan ݕᇱሺ0ሻ ൌ √2 

Jawab: 

Dengan persamaan pelengkap dan rumus ABC kita peroleh 

ଵ,ଶݎ ൌ 1 േ √2 

Dengan demikian solusi umum untuk persamaan diferensial tersebut adalah 

ݕ ൌ ଵ݁ሺଵା√ଶሻ௫ܥ ൅  ଶ݁൫ଵି√ଶ൯௫ܥ

Akibatnya syarat ݕሺ0ሻ ൌ 0 diperoleh ܥଵ ൌ െܥଶ. Selanjutnya  

ᇱݕ ൌ ଵ൫1ܥ ൅ √2൯݁൫ଵା√ଶ൯௫ െ ଵሺ1ܥ െ ඥ2ሻ݁ሺଵି√ଶሻ௫ 

Sehingga diperoleh √2 ൌ ᇱሺ0ሻݕ ൌ ଵܥ ଵ√2, maka kita dapat menyimpulkanܥ2 ൌ
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ଶ
 dan 
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No.3 

Hitunglah ׭
ଵ

௫మା௬మ ௌܣ݀    dimana ܵ adalah daerah diantara lingkaran ݔଶ ൅ ଶݕ ൌ 4 dan ݔଶ ൅ ଶݕ ൌ 9. 

Jawab: 

Dengan mentransformasi ke dalam koordinat polar kita peroleh 
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No.4 

Hitunglah volume benda padat di bawah permukaan ݖ ൌ ଶݔ ൅  dan di dalam ݕݔ ଶ  di atas bidangݕ

silinder ݔଶ ൅ ଶݕ ൌ  ݕ2

Jawab: 

Misalkan ݔ ൌ ݎ cos ݕ dan ߠ ൌ ݎ sin ݖ maka persamaan dari permukaan menjadi ߠ ൌ  ଶ dan persamaanݎ

silinder menjadi ݎ ൌ 2 sin  karena persamaan silinder yang dimiliki menyatakan sebuah silinder ,ߠ

dengan jari‐jari 1 yang bepusat di titik (0,1) maka berdasrkan sifat simetri kita dapat menggandakan 

hasil di oktan pertama menjadi 
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No.5 

Tentukan nilai maksimum dan minimum dari ݂ሺݔ, ,ݕ ሻݖ ൌ ݔ ൅ ݕ2 ൅  pada elips yang merupakan ݖ3

perpotongan dari silinder ݔଶ ൅ ଶݕ ൌ 2 dan bidang ݕ ൅ ݖ ൌ 1. 

Jawab: 



Kita akan meminimumkan fungsi ݂ dengan kendala ݃ሺݔ, ,ݕ ሻݖ ൌ ଶݔ ൅ ଶݕ െ 2 ൌ 0 dan ݄ሺݔ, ,ݕ ሻݖ ൌ ݕ ൅
ݖ െ 1 ൌ 0. Maka persamaan lagrange yang bersesuaian adalah 

1 ൌ  (1).………… ݔߣ2

3 ൌ ݕߣ2 ൅  (2)..… ߤ

3 ൌ  (3)..…………… ߤ

ଶݔ ൅ ଶݕ െ 2 ൌ 0  …..(4) 

ݕ ൅ ݖ െ 1 ൌ 0 ….(5) 

Dari (1) kita peroleh ݔ ൌ
ଵ

ଶ
ݕ ,dari (2) dan (3) ,ߣ ൌ െ

ଵ

ଶ
ߣ dari (4) kita peroleh ,ߣ ൌ േ

ଵ

ଶ
. Untuk ߣ ൌ 1/2 

menghasilkan titik kritis ሺݔ, ,ݕ ሻݖ ൌ ሺ1, െ1, 2ሻ dan ߣ ൌ െ
ଵ

ଶ
 menghasilkan titik kritis ሺݔ, ,ݕ ሻݖ ൌ ሺെ1, 1, 0ሻ. 

Kita dapat menyimpulkan ݂ሺ1, െ1, 2ሻ ൌ 5 adalah nilai maksimum dan ݂ሺെ1,1,0ሻ adalah nilai minimum. 

No.6 

Tentukan apakah fungsi ݂ሺݔ, ሻݕ ൌ
௫మ௬

௫రା௬మ memiliki limit atau tidak, jika ya tentukan limitnya 

Jawab:  

Pertama kita dapat mendekati  limit dari ݂ሺݔ, ݕ ሻ dengan garisݕ ൌ  maka kita peroleh ݔ݉

lim
௫՜଴

ଷݔ݉

ସݔ ൅ ݉ଶݔଶ ൌ ∞ 

Lalu kita dapat pula mendekati dengan ݕ ൌ  ଶݔ݉

lim
௫՜଴

ସݔ݉

ସݔ ൅ ݉ଶݔସ ൌ
݉

1 ൅ ݉ଶ 

Karena nilai limit bergantung pada variable ݉ maka nilai limit dari ݂ሺݔ,  .ሻ tidak adaݕ


